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Teoria grafow i sieci

Kolorowanie wierzchotkow - optymalne

Pojecia:

e Graf :G =(W,U,P)

» Graf pusty: G = (W, U, P), graf w klasig0,0,0) U = @,K(G) =0

* Podgraf grafu G : fednoznacznie definiowany przez zbiér wierzchotkow)
G'=W' U, P"Ywktérym:W' c W,U' c U orazvx,y € W',Vvu € U[{x,u,y) EP = u € U’]

e Zhiér wewnetrznie stabilny W' c W, taki,ze G' = (W', U’, P') tworzy podgraf pusty

* Maksymalny zbior wewngtrznie stabilny: zbior wewrtrznie stabilny, ktory nie jest podzbiorem wdavym
zadnego innego zbioru wewtnznie stabilnego

* Baza grafu G kazdy podgrafG’ = (W', U’, P') taki, ze kada ga4z grafu G jest incydentna z przynajmniej
jednym wierzchotkiem %’

* Baza minimalna grafu G: podgraf G' = (W', U’,P')w ktorym usunicie jakiegokolwiek wierzchotka
spowodowujeze podgraf przestanie bypaz

G' = (W',U',P') jest bag grafu & gdyW\W' tworzy podgraf pusty (zbiér wewtnznie stabilny)

Bazie grafu odpowiada zbiér wewtnznie stabilny

Bazie minimalnej odpowiada maksymalny zbior weranie stabilny

PokolorowanieFunkcjaf: W — N taka,ze f(x) = f(y) A x # y = wierzcholki x, y nie g przylegte

Zadanie kolorowaniadla danego grafd = (W, U) wyznaczy f*:W — N tak, aby
maxf*(x) = min max f (x)

Gdzie: F — zbior wszystkich funkcjkbacych pokolorowaniem
Procedura pokolorowania wierzchotkéw grafu
1. Wyznaczenie wszystkich maksymalnych zbiorow wewtrznie stabilnych (baz minimalnych)

x™ - wektor okrélajacy jednoznacznie zbior wierzchotkéw, (G) = [aif]w:/xﬁ - binarna macierz incydenciji

U W=n

n)\ —
fG(x( )) = | | aijX;
j=1 i=1
=1-incydencja gatezi j

=1-incydencja wszystkich gatezi—-wektor x"okresla baze
a) Okreslenie funkgjif (x™) (WAK)
b) Przeksztatcenie do mfa (algebra Boola)
c) Okreslenie baz i zbiorow wewgtrznie stabilnych
2. Wyznaczenie najmniej licznego pokrycia
v® - wektor okrélajacy jednoznacznie zbior wierzchotkoyby; |

Tk macierz ,pokrycia” wierzchotkéw

W=n

K
(K)) = LD
f G(v ) = b;jv;
i=1 j=1
~—————
=1-pokrycie wierzchotka i

=1-pokrycie wszystkich wierzchotkéow—wektor v okresla pokrycie
a) Okreslenie funkgjif (v¥#) (WAK)
b) Przeksztatcenie do mfa (algebra Boola)
c) Okreslenie pokrycia (najkrétszy iloczyn z mfa)

p—-1
Al = Wil ,Ap = Wip\ UAp
j=1
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